3. osztaly

Megyei/korzeti irasbeli fordulo

A feladatok megoldasai utani szdzalékos értékek azt mutatjak, hogy a versenyen
résztvevok mekkora hdnyada jelblte be az adott valaszlehetéséget. A helyes va-
lasz(oka)t vastagitas és sziirke hattér jelzi.

3. osztaly

1. Pista elhibdztaa 11 — 9 + 3 eredményét. Az aldbbiak koziil mennyit nem kap-
hatott igy eredménynek?

(A) 1 (B) 2 © 3 D) 4 ®) 5

Megoldas: Mivel a miivelet helyes eredménye 5, ezért csak 5-6t nem kapha-
tott a hibas szamitéssal.

Helyes valasz(ok): E

2. Melyik az a szam, amelynek ha az 6tszoroséhez 13-at adunk, akkor 48-at ka-
punk?

A) 3 B) 5 ©) 7 (D) 9 (E) 11

Megoldas: A 13 hozzdadasa el6tt a szam Otszordsét kaptuk, vagyis 48 — 13 =
= 35-6t. A 35 pedig a 7-nek az 6tszorose. Igy a keresett szam a 7.
A megoldast megtalalhatjuk a véalaszlehetdségek ellendrzésével is.

Helyes valasz(ok): C

3. Egy kétjegyli szam egyeseinek helyén all6 szdmjegy haromszor akkora, mint
a tizeseinek a helyén allo szamjegy. Ha felcseréljiik a jegyeket, akkor egy, az
eredetinél 36-tal nagyobb szamot kapunk. Az aldbbiakbol melyik lehet szam-
jegye egy ilyen pozitiv szdmnak?

(A) I B) 2 © 3 ) 6 (E) 9

Megoldas: Pontosan harom olyan kétjegyli szam van, amelyben az egyesek
helyén haromszor akkora szamjegy all, mint a tizesek helyén: 13, 26 és 39.
Mivel 31 — 13 =18, 62 — 26 = 36, 93 — 39 = 54, koziiliik csak a 26 teljesiti a
masodik feltételt is. [gy ez a szam a 2 és 6 szamjegyeket tartalmazza.

Helyes valasz(ok): B, D

4. Egy 10 cm és egy 20 cm hosszl drétot Osszeforrasztottam az egyik végiiknél.
Hany cm-re keriilhetett egymastol a két drot kozepe, ha a forrasztdanyag
mennyisége elhanyagolhatd?

(A) Ocm-re (B) 10 cm-re (C) 15 cm-re (D) 20 cm-re (E) 30 cm-re

Megoldas: A legkozelebb akkor keriilhet, ha példaul mindkét drot gorbe, és
Osszeforrasztaskor éppen egymast érinti a két kozéppont. Ez esetben a tavol-
sdg 0 cm (lasd alabb balra).
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Legtavolabb akkor keriilhet a két felezOpont egymastol, ha mindkét drot
egyenes, &s egymas meghosszabbitasaba keriilnek. Ekkor a felez6pontok kozti
tavolsag 5 cm + 10 cm = 15 c¢m (lasd fentebb kozépen). Ezek kozotti, vagyis
0 cm és 15 cm kozotti tavolsag barmennyi eldallhat, csak a drotoknak egy-
mashoz képest megfeleléen kell gorbiilniiik (1asd fentebb jobbra).

Helyes valasz(ok): A, B, C

5. Egy vizilabda-mérk6zés négy darab 8 perces negyedbdl all. A mérkozés digi-
talis idémérdje minden negyedben 8 percrdl szamol visszafelé, és 0:00 kijel-
zésnél ér véget minden negyed (a kijelz6 percet és masodpercet mutat). Ha az
els6 negyedben a kijelz6 5:25-6t mutat, akkor ennek a mérkézésnek hanyadik
percében vagyunk?

(A) 2. (B) 3. (©) 4. (D) 5. (E) 6.

Megoldas: A 8 percbdl allo elsé negyedet felfoghatjuk 7 perc és 60 masod-
percnek is, igy az els6 negyedbdl eltelt

7 perc 60 masodperc — 5 perc 25 masodperc = 2 perc 35 masodperc
Tehat mar tobb mint 2 perce tart a mérkdzés, de 3 még nem telt el, vagyis €ép-
pen a harmadik perc tart. gy a mérkézés 3. percében vagyunk.

Helyes valasz(ok): B

6. Az itt lathatdé 6x6-0s négyzetrdcsnak megrajzoltuk az egyik
atlojat. Osszesen hany olyan haromszdg lathaté ezen az abran,
amelynek minden oldala meg van rajzolva?

(A) 2 B)30 (C)36 (D)42 (E) 49

Megoldas: A 6x6-0s négyzetracson Osszesen 7-7 =49
racspont talalhatd. Ezek koziil 7 helyezkedik el a megraj-
zolt atlon. Az atlon kiviil elhelyezkedd racspont mindegyi-
kéhez pontosan egy olyan haromszog tartozik, amelynek
egyik oldala az atlon, a masik két oldala pedig racsegyene-
sen helyezkedik el. Mas haromsz6g nincs is megrajzolva
ezen az abran. Vagyis 0sszesen 49 —7 =42 haromszodg van erre az abrara raj-
zolva.

Helyes valasz(ok): D



3. osztaly

Kati felbontotta a 12-t négy paratlan szam Gsszegére. Mennyi lehetett e négy
szam szorzata az alabbiak koziil?

(A) 9 (B) 12 (C) 21 (D) 25 (E) 45

Megoldas: A lehetséges felbontasok és a hozza tartozo szorzatok az alabbiak:
12=1+1+1+9 1-1-1:9=9

12=1+1+3+7 1.1.3-7=21
12=1+14+5+5 1-1.5-5=25
12=1+3+3+5 1-3-3-5=45
12=3+3+3+3 3-3-3-3=81

Lathato, hogy csupan a 12 nem lehetett a négy szam szorzata, amit konnyen
megallapithatunk ugy is, hogy a 12 paros, de négy paratlan szam szorzata
mindig paratlan.

Helyes valasz(ok): A, C, D, E

A viragiizletben piros, fehér, sarga és bordd tulipanok kaphatok. Ezekb6l 6sz-
szesen hanyféle modon lehet 6sszeallitani 3 szalbol allo csokrot, ha egy cso-
korban ugyanolyan szinii tulipanok is lehetnek? Két csokor akkor kiilonb6zo,
ha van olyan szin{i virag, amib6l nem ugyanannyi darab van a két csokorban.

(A) 10 (B) 12 (©) I3 (D) 16 (E) 20

Megoldas: Soroljuk fel a tulipanok szineinek kezddbetiiivel a lehetséges
csokrokat!
ppp fff  sss bbb
ppf pps ppb ftp fts ffb ssp ssf ssb  bbp bbf bbf
pfs pfb psb fsb
4 azonos szini csokor, 4 amelyikben mindharom szal kiilénb6z6 szinti és 12
olyan csokor készithetd, amelyben kett6 azonos szin.
Igy 6sszesen 4 + 4 + 12 = 20-féle csokor éllithat6 6ssze.

Helyes valasz(ok): E

Annaa9+8+7+6+5+4+3+1=30egyenloségben athuzott harom sza-
mot az elotte 1évo Gsszeadas jelével egyilitt, és igy igaz egyenldséget kapott.
(Ha a 9-es szamot is athuzta, akkor elétte nem huzott at 6sszeadas jelet.) Az
alabbiakbol melyik szam lehetett az athtizottak koziil valo?

A) 3 (B) 4 © 5 ) 6 (E) 7
Megoldas: Jelenleg a baloldali 6sszeg nem 30, hanem 43. igy 43 — 30 = 13-
mal kell csdkkennie az 6sszegnek a harom szdm athuizdsaval. A bal oldalon
1évok koziil harom tagnak az 6sszege a kovetkezo esetekben lesz 13:
1+3+9=13,1+4+8=13, 1+5+7=13, 3+4+6=13.

igy az athuzasok lehettek a kovetkezok:

948+7+6+5+443 #1=30 948 +7+6+5+4 +341=30
9+8 47 +645 +4+4341=30  9+8+746 +544 43 +1=30
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vagyis mind az 6t valaszlehetdség helyes.
Helyes valasz(ok): A, B, C, D, E

10. Egy elvarazsolt béka tigy ugral a szamegyenesen, hogy az egymast kdvetd ug-

11.

rasaival felvaltva a nagyobb és a kisebb szamok iranyéaba ugrik. Elsé ugrasa-
val a kisebb szdmok iranyaba ugrik 1 egységnyit, majd minden ugrasa 1-gyel
hosszabb az el6z6nél. Melyik szamrol indult ez a béka, ha a 13. ugrasaval a 0-
ra érkezett?

A) 4 B) 5 © o ) 7 (E) 8

Megoldas: Gondolkozzunk visszafelé!

Az els6 ugrasaval 1-et, a masodikkal 2-t, ..., a 13. ugrasaval 13-at ugrik.

igy O-raal3-rol,al3-raal3—-12=1-16l,az l-reaz 1+ 11 = 12-r6l, a 12-re
al2—-10=2-r6l,a2-rea2+9=11-r6l,all-reall —8=3-r6l,a3-raa3 +
7=10-r6l,a 10-rea 10 -6 =4-r6l, a4-rea4 +5=9-r6l,a9-re a9 — 4 = 5-
r6l, az 5-re az5 + 3 =8-r6l, a8-raa 8 — 2 =6-r6l, a 6-raa 6 + 1 = 7-r6l érke-
zik. Tehat a 7-r6l indult.

Helyes valasz(ok): D

Egészitsétek ki a mellékelt dbra négyzeteit szamokkal [4] 22
ugy, hogy a sorban balrél jobbra és mindkét oszlopban B L
fentrdl lefelé minden szdm egy-egy allandé értékkel le- | [8] [ | \
gyen nagyobb az el6zé szamnal! Héanyas keriilhet igy 110 137]
valamelyik négyzetbe?

A 12 B) 14 ©) 26 D) 27 (E) 32

Megoldas: A bal oldali oszlopban a kiilonbség 10 — 8 = 2, ezért a hianyzo
szama4+2=06.

A jobb oldali oszlopban a 22-t8] haromszori hozzdadas utan jutunk a 37-hez.
Mivel 37 — 22 =15 és 15 : 3 = 5, ezért a hianyzd szdmok a 22 + 5 = 27 és
27+5=32.

Ekkor a vizszintes sorban ismert két szam, a 8 és a 32. Hasonléan gondolkoz-
va, mivel 32 — 8 = 24 és 24 : 4 = 6, ezért a hianyz6 szamok a 8§ — 6 = 2,
8+6=14,14+6=20,20+6=26¢és 32+ 6 =38.

4 22 4 22 4] 22]
6] ] 6 27| 6] 27
8| | | |1 I8] [ | [32] ][2]8]14|20]26]3238
10 37 10 37 10 37

Tehéta_vélaszlehet(')'_ségek koziil a 14, 26, 27 és 32 keriilhet ValamelyEnégy—
zetbe.

Helyes valasz(ok): B, C, D, E
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12.

13.

Az alabbiakbol hany olyan egymastol kiilonb6z6 haromjegyii szamot irhatott
Misi a fiizetébe, amely kisebb 500-nal és egyenként a szamjegyek Osszege 20?

A) 3 (B) 4 <© 5 D) 6 (E) 7

Megoldas: A 20 haromjegyli szamok 0sszegeként a kovetkezOképpen allitha-
t6 eld:
20=9+9+2=9+8+3=9+7+4=9+6+5=8+8+4=8+7+5=
=8+6+6=T7+7+6.

A feltételeknek megfelelé haromjegyli szamok: 299, 389, 398, 479, 488, 497.
Igy Misi hat vagy akarhany annal kevesebb ilyen szamot irhatott a flizetébe.

Helyes valasz(ok): A, B, C,D

Az 1,2, 3,4, 5, 6 szamokat kettesével harom csoportba osztottam ugy, hogy
mindegyik csoportban ugyanannyi a két szam kiilonbsége (a nagyobb szambol
vonjuk ki a kisebbet). Mennyi lehet ez a kiilonbség?

A ! B) 2 © 3 D) 4 (E) 5
Megoldas: A kiilonbség lehet 1, ha a csoportok (6, 5), (4, 3), (2, 1).

A kiilonbség 3, ha a csoportok (6, 3), (5, 2), (4, 1).

Ha a kiilonbség 2 lenne, akkor a 6-nak és a 2-nek is csak az 4 lehetne a parja,

igy nem létezik ilyen csoportositas.
Ha a kiilonbség 4, vagy annal nagyobb volna, akkor a 3-nak nem jutna par.

Helyes valasz(ok): A, C
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4. osztaly

1. Legtdbb hany olyan kiilonb6z6 szam adhatdo meg, amelyhez ha hozzaadjuk
szamjegyeinek Osszegét, eredményiil 2025-6t kapunk?

(A) 0 (B) ! ©) 2 D) 3 (E) 4

Megoldas: Két ilyen szam létezik: az 1998 és a 2016. Ezek valoban megfele-
16ek, hiszen 1998 + 1+ 9+ 9+ 8 =2025¢s 2016 +2+ 0+ 1+ 6 =2025.

Az 1998-nal kisebb szamok esetén a szdmjegyek Osszege kevesebb, mint
1+9+9+8=27,igy 1997 vagy annal kevesebbhez, ha hozzdadjuk a szam-
jegyei 0sszegét, mindig kisebbet kapunk 1997 + 27 = 2024-nél.

1999 esetén 1999 + 1 + 9+ 9 + 9 = 2027, tehat ez nem megfeleld.

2000-t61 2015-ig minden esetben legfeljebb 2015 +2 + 0+ 1 + 5 = 2023 az
0sszeg, igy ezek sem megfeleloek.

A 2017-t61 2019-ig 1év6 szamok esetén az Osszeg legalabb 2017 +2+0+ 1 +
+7=2027.

2020 esetén 2020 +2 + 0 + 2 + 0 = 2024, 2021 vagy annal nagyobb szamok
esetén az 0sszeg legalabb 2021 +2 + 0 + 2 + 1 = 2026, tehat valdban csak két
megfeleld szam létezik.

fgy csak az 1998 és a 2016 felel meg a feltételinknek.

Helyes valasz(ok): C

2. Melyik szam felének a negyede 5?
(A) 24 B) 32 ©) 36 (D) 40 (E) 44

Megoldas: Az 5 a 20-nak a negyede, a 20 pedig a 40-nek a fele. igy a keresett
szam a 40.
A megoldast megtalalhatjuk a valaszlehetoségek ellenérzésével is.

Helyes valasz(ok): D

3. Egy vizilabda-mérkdzés négy darab 8 perces negyedbdl all. A mérkézés digi-
talis idomérdje minden negyedben 8 percrél szamol visszafelé, és 0:00 kijel-
zésnél ér véget minden negyed (a kijelzé percet és masodpercet mutat). Ha a
masodik negyedben a kijelzé 2:25-6t mutat, akkor ennek a mérk6zésnek ha-
nyadik percében vagyunk?

(A) 11. (B) 12. (C) 13. (D) 14. (E) I5.

Megoldas: A 8 percbdl allo masodik negyedet felfoghatjuk 7 perc és 60 ma-
sodpercnek is, igy a masodik negyedbdl eltelt

7 perc 60 masodperc — 2 perc 25 masodperc = 5 perc 35 masodperc.
A teljes mérk6zésbdl az elsé negyed, vagyis még 8 perc szintén eltelt, vagyis
Osszesen 8 perc + 5 perc 35 masodperc = 13 perc 35 masodperc.
Tehat mar tobb mint 13 perce tart a mérkézés, de 14 még nem telt el, vagyis
éppen a tizennegyedik perc tart. gy a mérkézés 14. percében vagyunk.

Helyes valasz(ok): D

6



4. osztaly

Egy 100 cm és egy 200 cm hosszu drotot dsszeforrasztottam az egyik végiik-
nél. Hany cm-re keriilhetett egymastol a két drot kozepe, ha a forrasztéanyag
mennyisége elhanyagolhat6?

(A) Ocm-re (B) 130 cm-re (C) 150 cm-re (D) 160 cm-re (E) 180 cm-re
Megoldas: A legkozelebb akkor keriilhet, ha példaul mindkét drét gorbe és

Osszeforrasztaskor éppen egymast érinti a két kdzéppont. Ez esetben a tavol-
sag 0 cm (lasd alabb balra).

—e i
50 50 100 100

Legtavolabb akkor keriilhet a két felezopont egymastol, ha mindkét drot
egyenes, €s egymas meghosszabbitadsaba keriilnek. Ekkor a felezépontok kozti
tavolsag 50 ¢m + 100 cm = 150 cm (lasd fent kdzépen). Ezek kozotti, vagyis 0
cm és 150 cm kozotti tavolsag barmennyi eldallhat, csak a drotoknak egymas-
hoz képest megfelelden kell gorbiilniiik (lasd fentebb jobbra).

Helyes valasz(ok): A, B, C

Egy dobozban 10 piros, 8 sarga, 8 zold és 7 fekete goly6 van; mas szinli golyd
nincs benne. Az alabbiakbdl hany goly6 becsukott szemmel vald kiemelésével
lehetiink biztosak abban, hogy mindegyik szinii golyobol legalabb 1 maradt a
dobozban?

A) 4 B) 6 <) 9 D) 24 E) 27

Megoldas: 7 vagy annal tobb golyd kiemelésével eléfordulhat, hogy az 6sszes
feketét kiemeljiik, igy 7 vagy annal nagyobb valasz hibas. 6 vagy annal keve-
sebb esetén még a legkisebb szdmu golydbol is marad legalabb 1 a dobozban.
Ezért 6 és 4 is jo valasz.

Helyes valasz(ok): A, B

Egy 20 emeletes toronyhdz foldszintjén 3 tizlethelység van, lakés pedig nincs.
Az els6 emeleten 3 lakas, és minden mas emeleten 4-4 lakas talalhato. A laka-
sokat alulrol felfel¢ haladva 1-t6] kezdve, egyesével novekedve szamoztak
ugy, hogy semelyik szdmot se hagytak ki. Hanyadik emeleten talalhaté a 46-
os szamu lakas ebben a toronyhazban?

(A) 9. (B) 10. (©) I1. (D) 12. (E) 13.

Megoldas: Moddszeresen vegyiik sorba, hogy melyik emeleten hanyas a leg-
nagyobb sorszamu lakas.

1. emeleten: 3;

2. emeleten: 3+1-4=7;

3. emeleten: 3+2-4=3+8=11;

4. emeleten: 3+3-4=3+12=15;
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5. emeleten: 3+4-4=3+16=19;

6. emeleten: 3+5-4=3+20=23;

7. emeleten: 3+6-4=3+24=27;

8. emeleten: 3+7-4=3+28=31;

9. emeleten: 3+8-4=3+32=35;

10. emeleten: 3+9-4=3+36=39;

11. emeleten: 3+10-4=3+40=43;

12. emeleten: 3+11-4=3+44=47;

Mivel a 46-0s szamu lakas a 43-as és 47-es kozott talalhato, ezért ez a 12.
emeleten van.

Helyes valasz(ok): D

7. Az1,2,3,4,5,6,7,8,9, 10 szamokat kettesével 6t csoportba osztottam ugy,
hogy mindegyik csoportban ugyanannyi a két szam kiilonbsége (a nagyobb
szambol vonjuk ki a kisebbet). Mennyi lehet ez a kiilonbség?

(A) ! B) 2 ©) 3 (D) 4 (E) 5
Megoldas: Ha a csoportok (10, 9), (8, 7), (6, 5), (4, 3), (2, 1), akkor a kiilonb-
ség 1.

Ha a csoportok (10, 5), (9, 4), (8, 3), (7, 2), (6, 1), akkor a kiilonbség 5.

Ha a kiilonbség 2 volna, akkor a 10-nek csak a 8, és igy a 6-nak a 4 lehetne
parja, de igy a 2-nek nem jutna par. fgy ilyen csoportositas nem létezik.

Ha a kiilonbség 3 lenne, a 8-nak és a 2-nek is csak az 5 lehetne parja, ezért
nem létezik ilyen csoportositas sem.

Ha a kiilonbség 4 volna, a 9-nek €s az 1-nek is csak az 5 lehetne a parja, ezért
ilyen csoportositas sem létezik.

Helyes valasz(ok): A, E

8. Két egyforma épitdkocka tomege egyenld egy golyo tomegével. Két egyforma
rad tdomege megegyezik harom ugyanolyan goly6 tomegével. Hany ilyen épi-
tokocka tomege egyenld egy ilyen rad tomegével?

A) I B) 2 © 3 D) 4 (E) 5

Megoldas: Képzeljiik el, hogy ezekbdl a kockakbol, rudakbol és golyokbol
megfelelen sok all a rendelkezésiinkre.

Tudjuk, hogy:
Pg-P-
Az els6 egyenlOség azt mutatja, hogy egy golyo 2 kockara cserélhetd. Tegyiik

ezt meg a masodik egyenléségben.
igy ezt latjuk:




4. osztaly

10.

11.

I I -PAA A IS

Ha viszont 2 rad tdmege 6 kocka tomegével egyenld, akkor fele annyi rud,
vagyis 1 rad tdmege 3 kocka tomegével egyenlo.

Helyes valasz(ok): C

Az itt lathatd 9x9 -es négyzetracsnak megrajzoltuk az egyik
atlojat. Osszesen hany olyan haromszog lathatoé ezen az abran, 1111
amelynek minden oldala meg van rajzolva?

A2 B 72 (€8 (D)9 (E) 100

Megoldas: A 9x9 -es négyzetracson 0sszesen 10-10 =100 racspont
talalhat6. Ezek koziil 10 helyezkedik el a megrajzolt at-
lon. Az atlon kiviil elhelyezkedd racspontok mindegyiké-
hez pontosan egy olyan haromszdg tartozik, amelynek
egyik oldala az atlon, a masik két oldala pedig racsegye-
nesen helyezkedik el. Mas haromszdg nincs is megrajzol-
va ezen az abran. Vagyis 0sszesen 100—-10=90 harom-
szOg van erre az abrara rajzolva.

Helyes valasz(ok): D

A 2026 olyan szam, amely csak paros szamjegyekbdl all és szamjegyeinek
Osszege 10. Az alabbiakbol hany egymastol kiilonboz6 ilyen tulajdonsagu ha-
romjegyll pozitiv szamot irhatott Misi a flizetébe?

A) 8 (B) 10 () 12 (D) 14 (E) 16

Megoldas: A 10-et harom paros szamjegy Osszegére a kdvetkéképpen irhat-
juk fel:

10=8+2+0=6+4+0=6+2+2=4+4+2.

Az eléallithato haromjegyii szamok rendre: 802, 820, 208, 280, 604, 640, 406,
460, 622, 262, 226, 442, 424, 244, vagyis legfeljebb 14 szamot irhatott Misi a
flizetébe.

Helyes valasz(ok): A, B, C,D

Az itt lathato, helyesen végzett Gsszeadasban a kiilonb6z6 betiik kii-  ABC
16nb6z6 szamjegyeket, az azonos betlik azonos szamjegyeket jelol- +CBA
nek. Hanyast jeldlhet itt a C betii? 706

(A) 1 (B) 2 ©) 3 (D) 4 (E) 5

Megoldas: A két haromjegyii szam Osszege haromjegyll, ezért a szdzasok he-
lyén 1év8k osszege A + C kisebb mint 10. Igy az egyesek helyén allok Sssze-
ge, ami azonos a szazasok helyén allo két szadmjegy Osszegével biztosan nem
eredményez tizes atlépést, ezért A + C = 6. gy viszont B + B csakis 10 lehet,
hiszen a tizesek helyén allok Gsszege tizesatlépést kell eredményezzen (csak
igy lehetséges, hogy a szazasok 0sszege nem hat, hanem 7). Ebbdl addodik,

9



A megyei/korzeti irasbeli fordulo megolddsai

12.

13.

hogy B=15. A C + A = 6 akkor teljesiilhet, ha A=2,C=4vagy A=4,C=2
ugyanis A 0 nem lehet (haromjegyli szdm nem kezdddhet 0-val) és A = 1 ese-
tén C értéke 5 kellene legyen, de az mar foglalt a B részére és 3 esetén C is 3
kellene legyen, de ezt nem engedik a feltételek. Tehat C 2 és 4 is lehet.

Helyes valasz(ok): B, D

irjétok az abra szamoktol még mentes koreibe a 4, 5, 6, 7, 8,
9 szdmok mindegyikét gy, hogy minden korbe egy szam
keriiljon, €s a haromszog mindegyik oldala mentén a négy
szam Osszege ugyanannyi legyen! Hanyas szam keriilhetett
igy a sziirke korbe?

A5 (B) 6 © 7 D) & ) 9

Megoldas: Ha az oldalak mentén elhelyezkedd szamokat dsszeadjuk, akkor a
csucsokban 1évoket kétszer szamoljuk és az 6sszeg ekkor

2:(142+3)+4+5+6+7+8+9=51. Mivel minden oldalon a szamok &sz-

szege ugyanannyi, ez az 0sszeg 51:3=17. A sziirke kort tartalmazo oldal vé-
gén 1 és 3 all, ezért a sziirke és a mellette talalhato iires kdrben 1évo két szam-
nak az dsszege 17—-1-3=13 kell legyen. A 13-at haromféleképpen bonthat-
juk a lehetséges szamparok Osszegére:

13=9+4 13=8+5 13=7+6
Amennyiben a 8 és 5 keriilne a sziirke, illetve a mellette 1év6 korbe, akkor a
vizszintes oldal mentén elhelyezkedd két iires korben az dsszeg
17—-2-3=12 kellene legyen, amit a 4, 6, 7, 9 szamok koziil kettének az 6sz-
szegeként kellene kapjunk. Csakhogy ezekbdl barmely két par Gsszege nem
12. Igy a 8 vagy az 5 nem keriilhet a sziirke kérbe.
A valaszlehetdségek tobbi értéke viszont igen, amint az az alabbi abrdkon lat-
hato.

() @) (5 (©) () @)
(9) ©) (9) 9 (8) O

OmOmO0R0 OmOm026 Q0
Helyes valasz(ok): B, C, E

frjatok a mellékelt abra négyzeteibe az 1, 2, 3, 4, 5,6, 7, 8, 9
szamokat (mindegyikbe egyet) ugy, hogy a vizszintesen elhe-
lyezkedd 6t négyzetbe irt szamok Osszege kétszerese legyen L] | ]
a fiiggblegesen elhelyezkedd 6t négyzetbe irt szdmok Ossze-
geének! Melyik szam keriilhet igy a k6zéps6 négyzetbe?

A) 2 B) 3 ©) 4 ()] (E) 6

Megoldas: A beirandd szamok 6sszege 1 +2+3+4+5+6+7+8 +9=45.
A beiras utan vizszintesen elhelyezkedd szamok Osszege kétszerese a fiiggo-
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4. osztaly

legesen elhelyezkedok 6sszegének, ezért, ha ezeket az 0sszegeket 6sszeadjuk,
akkor olyan szdmot kapunk, ami 3-nak tobbszorose. A kdzépsd négyzetbe ke-
rilé szam az Osszegben kétszer szerepel, a tobbi szam egyszer. 1-t6l 9-ig a
szamok Osszege tobbszorose 3-nak, ezért a koz€pso szam is 3 tobbszordse kell
legyen. fgy oda csak a 3, 6 vagy 9 keriilhet.

Ha a kdzépsobe a 3 keriil, akkor a fliggdlegesen elhelyezkedd szamok 0sszege
(45 +3) :3=16, a vizszintesen elhelyezked6ké pedig 2-16=32. Ez megva-

16sithat6, amint az alabb a bal oldali abran is lathato.

1 1

2 2
507131819 417161819

4 3

6 5

Ha a kozéps6 szam a 6, akkor a fiiggélegesen elhelyezkedd szamok Osszege
(45 + 6) :3=17, és a vizszintesen elhelyezkedoké 2-17 =34. Ez is megvalo-
sithatd. Ezt fent, a jobb oldali 4bran lathatjuk.

Ha a k6zéps6 szdm 9 volna, akkor a fliggélegesen elhelyezkedd szamok 0sz-
szege (45 +9):3 =18 kellene legyen, de ekkor fiiggdlegesen az Osszeg leg-
alabb 1+2+3+4+9=19, igy ez nem lehetséges.

igy kozépre keriilhet a 3 és a 6 is.

Helyes valasz(ok): B, E
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A megyei/korzeti irasbeli fordulo megolddsai

5. osztaly

1. Nyolc szam 6sszege 2025. A nyolc 6sszeadando kozott ott volt a 998 is. Ha a
998-at 899-re cser¢ljiik, mennyi lesz az 6sszeg?

(A) 1916  (B) 1925  (C) 1926 (D) 1935  (E) 1936

Megoldas: Mivel a csere kovetkezményeként 998 —899 =99 -cel csokkent az
Osszeadandok értéke, ezért az Osszeg is 99-cel kevesebb, vagyis
2025-99=1926.

Helyes valasz(ok): C

2. Az1,2, 3,4, 5, 6 szamkartyakbdl négyet valasztottam, melyekbdl kiraktam
két olyan kétjegyli szamot, melyekbdl egyik a masiknak osztoja. Mennyi lehe-
tett e két szam hanyadosa?

A) 2 B) 3 ©) 4 D) 5 (E) 6

Megoldas: A hanyados lehet 2, 3, 4 és 5 is, ugyanis 26 : 13 =2,36: 12 =3,
52:13=4,65:13=5.

A hanyados nem lehet 6, mert a készithetd legnagyobb ¢és legkisebb szam (65
¢és 12) hanyadosa kisebb 6-nal.

Helyes valasz(ok): A, B, C, D

3. Egy 120 c¢m és egy 240 cm hossza drétot 6sszeforrasztottam az egyik végiik-
nél. Hany cm-re keriilhetett egymastol a két drot kozepe, ha a forrasztéanyag
mennyisége elhanyagolhat6?

(A) Ocm-re  (B) 120 cm-re (C) 160 cm-re (D) 180 cm-re (E) 200 cm-re

Megoldas: A Legkozelebb akkor keriilhet, ha példaul mindkét drot gorbe és
Osszeforrasztaskor éppen egymast érinti a két kdzéppont. Ez esetben a tavol-
sag 0 cm. (lasd alabb balra).

—e i
60 60 120 120

Legtavolabb akkor keriilhet a két felezopont egymastol, ha mindkét drot
egyenes, ¢és egymas meghosszabbitasaba keriilnek. Ekkor a felez6pontok kozti
tavolsag 60 cm + 120 cm = 180 c¢m (lasd fentebb kozépen). Ezek kozotti,
vagyis 0 cm és 150 cm kozotti tavolsag barmennyi eldallhat, csak a két drot-
nak egymashoz képest megfelel6en kell gorbiilnie (1asd fentebb jobbra).

Helyes valasz(ok): A, B, C,D
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5. osztaly

frjatok be a tablazatba az 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 szamokat 126
(mindegyik mezdbe mést). ugy, hogy mindegyik sorban, 160
mindegyik oszlopban annyi legyen a hirom szdm szorzata,
mint a sor végére, illetve az oszlop ala irt szam. Mennyi lehet
a két befestett mezdbe irt szam sszege? 24 315 48

(A) 7 B) 8 ©) 9 (D) 10 (E) 11

Megoldas: Az 5 helye egyértelml, mert csak egy sorban, és csak egy oszlop-
ban oszthato a szamok szorzata 5-tel (persze ez nem is lehet masképp), ugyan-
igy talaljuk meg a 7 helyét is. Az oszlopok koziil csak a kozépsoben adodo
szorzat oszthato 9-cel, igy a 9 helye is egyértelmt:

18

7 126

5 160

9 18
24 315 48

Ezutan keressiik a 8-as helyét. Ez csak a kdzéps6 sorban lehet, ott viszont a
sor elején és a végeén is. A két lehetéség mindegyikét megvizsgalva az alabbi

kitoltéseket kapjuk.
31716 |126 6 | 7|3 ]126 31716 |1206
41518 |160 41518 |160 815114 |160
21911118 1191218 1192118
24 315 48 24 315 48 24 315 48

A befestett mezokben allo szamok dsszege igy lehet 7, 10, illetve 11.
Helyes valasz(ok): A, D, E

Egy ottagu tarsasagban az emberek mindegyikére igaz, hogy vagy okos vagy
ostoba. Az okosak mindig igazat mondanak, az ostobak mindig hazudnak. A
tarsasag tagjai 4, B, C, D és E.

(1) 4 azt mondja: B ostoba. (2) C azt mondja: D okos.

(3) E azt mondja: 4 nem okos. (4) B azt mondja: C okos.

(5) D azt mondja: 4 és E koziil az egyik okos és a masik ostoba.

A tarsasag tagjai koziil ki az, aki okos?

A) 4 (B) B (9Ne D) D (E) E

Megoldas: Tegyiik fel, hogy 4 okos. Akkor B ostoba (1), C ostoba (4), D os-
toba (2) és E ostoba (5). Tehat 4 okos és D ostoba, igy az (5) allitasnal D iga-
zat mond, pedig O ostoba, igy ez ellentmondas. Ezért A ostoba. Ebbdl kovet-
kezik, hogy B okos (1), C okos (4), D okos (2) és E okos (5).

Helyes valasz(ok): B, C, D, E
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A megyei/korzeti irasbeli fordulo megolddsai

6.

Gondoltam egy haromjegyli szamra, mely az 543, 142 és 562 szamok mind-
egyikével pontosan egy helyiértéken egyeznek meg. Az alabbiakbdl melyik
szamjegy szerepel a gondolt haromjegyli szamban?

A) 1 (B) 2 (©) 3 (D) 4 (E) 5

Megoldas: Ha a gondolt szam els6é szamjegye 5, akkor a masodik nem lehet 4
(tekintettel 543-ra), nem lehet 6 (562 miatt), és a harmadik nem lehet 3 (az
543 miatt), nem lehet 2 (562 miatt). igy a gondolt szam nem kezdédhet 5-tel.
Hasonl6 okok miatt a gondolt szam masodik jegye nem lehet 4, és a harmadik
jegy nem lehet 2.

Egy lehet6ség maradt: a gondolt szam a 163.

Helyes valasz(ok): A, C

Az iires tabldra felirtam 10 egymast kdvetd természetes szamot. A szamok
szamjegyeinek dsszege 56. Osszesen hany 1-es szdmjegy lehet igy a tablan?

A) 9 (B) 10 (©) 11 (D) 12 (E) I3

Megoldas: Lehet 10 db 1-es: 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19, 20.

Lehet 12 db 1-es: 101, 102, 103, 104, 105, 106, 107, 108, 109, 110.

A 10 egymast kovetd szam utolsé szamjegyei felsoroljak a 10 szamjegyet,
ezek Osszege 45. Ezért a 10 szam tobbi szamjegyének dsszege 56 —45=11.

A 10 szdm mindegyike legalabb kétjegyti, hiszen, ha van koztik egyjegyl,
akkor a szamok tizes helyiértékén allo szamjegyek Osszege legfeljebb 9, noha
ez az Osszeg 11.

A magasabb helyiértékeken (az egyesnél nagyobb helyiértekeken) all6 szam-
jegyek 0sszege 11. A 10 szdm koziil 9 szdmban a magasabb helyiértékeken 4l-
16 szamjegyek Osszege 1, Osszesen 9, és a 10 szam egyikében 2 ez a szam-
jegyoOsszeg.

Tehat a 10 szdm koziil 9 szdmban a magasabb helyiértékeken taldlunk 1-1 db
1-es szamjegyet, €s a tizedik szamban a magasabb helyiértékeken vagy egy 2-
es, vagy 2 db l-es van. Az egyesek helyiértékén valamelyik szamban (ponto-
san egy szamban) 1-es all. Ez 6sszesen 10 vagy 12 db 1-es.

Megjegyzés: Modszeres probalkozassal is ratalalhatunk a két jo lehetoségre
és utana kizarhatjuk, hogy mas lehetdség nincs.

Helyes valasz(ok): B, D
Az abran a kis korokbe szamokat irunk ugy, hogy barmely két
egymas melletti szam Osszege 10 vagy 11. Az egyik kdrben

van az 5. Melyik szdm é&llhat az 5-tel szemkozti sotét szind
korben?

A) 3 (B) 4 ©) 6 (D) 7 (E) 8

Megoldas: Hasznaljuk az alabbi abra jeldléseit! Mivel a értéke 5 vagy 6 lehet,
igy b értéke lehet 4, 5 vagy 6.
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5. osztaly

c értéke 4, 5, 6 vagy 7, és d értéke 3, 4, 5, 6 vagy 7 lehet, mas nem. Ezek az
értékek meg is jelenhetnek, ahogy azt alabb lathatjuk.
o 11 o 11 e 10

Bal oldalra tiikrosen irhatjuk minden esetben a szamokat.
Helyes valasz(ok): A, B, C,D

9. Egy iskolai kirdndulason megkérdeztiik mind a 32 gyereket, kinek hany osz-
talytdrsa van ott. A résztvevok mindegyike igazat mondva valaszolt. Tizen
mondtak azt, hogy 4 osztalytarsuk van ott; tizenketten, hogy 3; hatan, hogy 2
és négyen, hogy 1. Osszesen hany kiilonbozé osztalybol érkeztek a gyerekek a
kirandulasra?

(A) 4 (B) 6 ©) 8 (D) 9 (E) 10

Megoldas: Ha egy gyerek azt mondja, hogy rajta kiviil még n osztalytars volt
jelen, akkor az n db osztalytarsa is ugyanezt fogja mondani. Tehat a 10 gye-
rek, aki 4 osztalytarsat jelolt meg, 6sszesen 2 osztalybol érkezett, 5-5 egy osz-
talybol. A 12 gyerek, aki 3 osztalytarsat jelolt meg, Gsszesen 3 osztalybol ér-
kezett, 4-4 egy osztalybol. A 6 gyerek, aki 2 osztalytarsat jelolt meg, Gsszesen
2 osztalybol érkezett, 3-3 egy osztalybol. A 4 gyerek, aki 1 osztdlytarsat jeldlt
meg, Osszesen 2 osztalybol érkezett, 2-2 egy osztalybol. Igy sszesen 2 + 3 +
+ 2 + 2 =9 kiilonboz6 osztalybdl érkeztek a gyerekek a kirandulasra.

Helyes valasz(ok): D

10. Kukutyinban a torpok hazikoéi egymastol kiilonbozo tavolsagokra vannak, €s
minden hazikoban egy torp lakik. Minden torp sotétedésre a sajat hazikojaban
tartozkodik. Egyik éjszakan ijeszt6 vihar tort ki, emiatt mindegyik térp atsza-
ladt a hozza legkozelebbi torp hazaba. Az alabbiakbol hany haziké maradha-
tott iiresen ezen az ¢jszakan, ha a telepiilésen Osszesen 6 hazik6 van?

(A) 0 (B) 1 © 3 D) 4 ) 5
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A megyei/korzeti irasbeli fordulo megolddsai

11.

12.

Megoldas: Nézziik azt a két hazikot, melyek tavolsaga a legkisebb. A két ha-
ziko lakoi egymdashoz szaladnak 4t, tehat lesz legaldbb két haziké melyben
lesz torp. Igy legfeljebb 4 haziké lehet iires. igy 5 haziké nem maradhatott
iiresen. Az alabbi abrak mutatjak, hogy a tobbi lehetéség megvalosulhatott.
- ~ P
—o0+ccct+0+0t o0 01101
0 iires haziko

000—'—0—'—
1 ires haziko

TN A~ TN

o——--- eee ——0—
2 tures haziké
0] O, o
A2 \ /
® 06<—0 —O N
/. .\
o 0 o
3 ires haziko 4 iires haziko

Az iires hazikok szama lehet 4, 3, 2, 1 vagy 0.
Helyes valasz(ok): A, B, C,D

Egy tejjel toltott edény tomege 1470 gramm. Amikor Peti kiitta az edényben
1évo tej negyedét, az igy megmaradt tejjel egyiitt mért edény tomege 1170
gramm lett. Hany gramm lehet az iires edény tomege?

(A) 170g  (B) 200g  (C) 270g (D) 300g  (E) 370g

Megoldas: A tej negyedeének  tomege, amit  kiivott  Peti,
1470g —1170g =300g . Igy a tej eredeti teljes tomege 4-300g =1200g . Ha
ezt kivonjuk a tejjel toltott edény tomegébdl, éppen a tej nélkiili edény tome-
gét kapjuk, ami igy 1470g —1200g =270g .

Helyes valasz(ok): C

Az 1,2,3,4, ... szamok felirasa kigyoz6, ha a szamokat igy irjuk sorokba és
néhany oszlopba, hogy az els6é sorban ndvekedve irom 6ket, majd a masodik
sorban visszafordulok, igy abban a sorban csokkend sorrendben kdvetkeznek
a szamok, a harmadik sorban novekvden, ..., ahogyan az abra mutatja 4 osz-
lop esetén. Az els6 sor novekvd, a masodik csokkend, és igy valtakozva no-
vekvo és csokkend sorok kovetik egymast.

EREAERN
8176l

ERRTIATIAE
Jo L5 [1a i3
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5. osztaly

13.

Osszesen hany oszlopa lehet annak a tablazatnak, amelyben a kigy6z6 fel-
irasban a 14, 13 szamok csokkend sorban, a 35, 36 szamok pedig névekvo
sorban vannak, és mindkét sz&mpar szamai ugyanazokban az oszlopokban
vannak?

A) 4 (B) 6 ©) 8 (D) 10 (E) 12

Megoldas: Elegendo ellendrizni a valaszlehetdségeket.

Alabb lathatd, hogy 4, 8 vagy 12 oszlopa lehet a tablazatnak.

Ha az oszlopok szama 6, akkor a 13 és 14 a varakozassal szemben ndvekvo
sorban fog allni.

Ha az oszlopok szama 10, akkor a 35, 36 szamok a negyedik sorban vannak.
A negyedik sor csdkkend sor, ami nem megfeleld.

112]3] 4

8| 7]6]|S5

9 [10] 11|12 1 {2[3]4[5]6] 7|38
16| 15|14 |13 16| 15[ 14|13 | 12| 11| 10

17 [ 18[19 | 20 1711819120 |21 |22|23|24
24123 (22|21 32131|30(29|28|27(26]25
2526|2728 33134 (35|36|37|38|39]|40
32 (31(30]29

33343536

112 (314|567 8|9 ]|10]11]|12
241232221 (201918 | 17|16 | 15|14 ] 13
251262728 [29|30|31|32|33|34(35]36

Helyes valasz(ok): A, C, E

A digitalis ora 24 oras izemmodban két szamot ir ki, az orat és a percet. (Ha
valamelyik szam 0-val kezdddik, akkor azt a 0-t nem tekintjiikk a szamhoz,
példaul 03:00-kor a 3 és a 0 a két szam.) Bence, amikor rapillantott az orara,
akkor a két szam kiilonbsége 30 volt (a nagyobbodl vonjuk ki a kisebbet).
Mennyi lehet az ora altal kiirt két szam kiilonbsége 30 perc mulva?

A) I (B) 2 (C) 23 (D) 29 (E) 31

Megoldas: Az orat jelzé szam legfeljebb 23, igy a két szam kiilonbsége tigy
lesz 30, hogy a percet jelz6 szam a nagyobb. Nevezziik kezd6 allapotnak azt,
amikor a perc érteke 30-cal nagyobb az ora értekénél. Ha eltelik a 30 perc,
akkor a perc értéke annyi lesz, mint a kezdd allapotban az ora értéke. Az ora
értéke 1-gyel nd, hiszen a kezdd allapotban az id6é valahany o6ra 30 perc, vagy
30-nal tobb perc.

Tehat a 30 perc elteltével kijelzett két szam a kezddallapotban latott ora érték-
nél 1-gyel nagyobb szdm, valamint a percek helyén a kezd6allapotban kijel-
zett ora értéke all. gy most a két szam kiilonbsége 1, és ha az ora értékét 1-
gyel noveljiik, am ekkor nem kapunk 1-gyel nagyobb szamot: ez a 23:53 ¢és
00:23. Ebben az esetben a kiilonbség 23.

Megjegyzés. ,, Favago” modszerrel is megoldhato. Végignézziik az eseteket,
ha a kezddallapot: 00:30, 01:31, ..., 22:52, 23:53.
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A megyei/korzeti irasbeli fordulo megolddsai

Helyes valasz(ok): A, C
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6. osztaly

6. osztaly

Karcsi a lent lathatd, rendre 3, 4, 4 kockabol épiilt testek kockaracs modelljét
allitotta 0ssze gyufaszalak és gyurmaragaszto segitségével. Olyan modellt ké-
szitett, amiben a gyufdk hossza megegyezik a kockak éleinek hosszaval és
gyufat tett minden olyan helyre, ahol az épitményben valamelyik kockanak az
éle van. Osszesen hany gyufaszalra volt sziiksége az egyes testek modelljei-
hez, ha a lehetd legkevesebb gyufat hasznalta fel hozzajuk? (A gyufaszalakat
nem szabad eltdrni. Egy igy késziilt kocka modellje jobbra lathatd.)

% & B

(A) Az A test modelljéhez 36-ra. (B) 4 B test modelljéhez 36-ra.
(C) A C test modelljéhez 32-re. (D) A C test modelljéhez 48-ra.
(E) Az A test modelljéhez 30-nal kevesebbre.

Megoldas: Az 4, B illetve C testek modelljei az alabbiak.
p

/._
¢ /
B

A B C

Az A test modelljén vizszintes helyzetben legkevesebb 4 + 7 + 7 = 18 gyufa-
szalat, mig fliggbleges helyzetben legkevesebb 4 + 4 + 2 = 10 gyufaszilat,
vagyis Osszesen legalabb 28 gyufaszalat kellet Karcsinak felhasznalnia. A 28
kevesebb 30-nal, ezért az (A) valasz nem jo és az (E) valasz jo.

A B test modelljén az 4-hoz képest még legalabb 3 + 3 vizszintes és 2 fliggd-
leges helyzetii, vagyis Osszesen 28 + 6 +2 = 36 gyufaszal talalhato. fgy a (B)
valasz jo.

A C test modelljén az A-hoz képest még legalabb 3 vizszintes €s 2 fliggdleges
helyzetii, vagyis Gsszesen 28 + 3 + 2 = 33 gyufaszal talalhato. fgy a (C) valasz
és a (D) valasz sem j0.

Helyes valasz(ok): B, E
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A megyei/korzeti irasbeli fordulo megolddsai

2.

A négy alapmiiveleti jel koziil melyik irhatdo a haromszog helyére ugy, hogy

igaz legyen a 4A§ = % egyenléség?

(A) osszeadas (B) kivonas (C) szorzas (D) osztds
(E) egyik sem teszi igazzd

Megoldas: Ellendrizve a négy alapmiiveletet, azt talaljuk, hogy a kivonas és a
szorzas teszi igazza:

4 20 4 24 16 4 20 4 16
4+—=—+—=—¢—; 4——2———2—;
5 5 5 5 5 5 5 5 5
5 5 5 4 5

Helyes valasz(ok): B, C

Egy 12 cm és egy 24 cm hosszu drotot dsszeforrasztottam az egyik végiiknél.
Hany cm-re keriilhetett egymastol a két drot egy-egy harmadold pontja, ha a
forrasztéanyag mennyisége elhanyagolhat6?

(A) Ocm-re (B) 12 cm-re (C) 18 cm-re (D) 24 cm-re (E) 28 cm-re
Megoldas: A legkozelebb akkor keriilhet, ha példaul mindkét drot gorbe, és

Osszeforrasztaskor éppen egymast €rinti egy-egy harmadold pont. Ez esetben
a tavolsag 0 cm (lasd balra).

Legtavolabb akkor keriilhet két harmadolé pont egymastol, ha mindkét drot
egyenes, €s egymds meghosszabbitasaba keriilnek. Ekkor a tavolabbi harma-
dol6 pontok kozti tavolsag 8 cm + 16 cm = 24 cm (lasd a k6zEépsd rajzon).
Ezek kozotti, vagyis 0 cm és 24 cm kozotti tavolsag barmennyi eldallhat, csak
megfelelden kell gorbiilnilik egymashoz képest a drotoknak (lasd jobbra).

Helyes valasz(ok): A, B, C,D
Az a, b, c pozitiv egészekre a-b=20 és b-c=16. Mennyi lehet a +b + ¢ érté-
ke?
A) 13 B) 16 ©) 20 D) 36 (E) 37
Megoldas: Az a-b=20 és b-c=16 miatt a értéke 5, 10 vagy 20 lehet. Ezen
valasztisokhoz kiszdmoljuk b és c értékét. A kapott (a, b, ¢) megoldasok

(5, 4, 4) , (10, 2, 8) , (20, 1, 16) ,igy az a+b+c értéke 13, 20 és 37 lehet.
Helyes valasz(ok): A, C, E

20



6. osztaly

Az asztalon 19 fémgoly6 van, a tomegiik rendre 1, 2, 3, ..., 19 gramm. A go-
lyok koziil 9 vasbol, 9 bronzbol és egy aranybol van. A vasgolyok tomege
egyiitt 87 grammal tobb a bronzgolydk egylittes tomegénél. Hany grammos
lehet az aranygoly6?

(A) 7 (B) 8 ©) 9 (D) 10 (E) I3

Megoldas: A 9 legkonnyebb goly6 tomege 1 +2+3+4+5+6+7+8+9
gramm, ¢s a 9 legnehezebb golyo tomege 11 + 12+ 13+ 14+ 15+ 16+ 17 +
+ 18 + 19 gramm, ami 9-10=90 grammal tbb a 9 konnyli golyd egyiittes
tomegénél. A vas- és bronzgolyok tomege kozotti kiillonbség legfeljebb 90
gramm. Ezt az eltérést ugy csokkenthetem 3-mal 87 grammra, ha a 7-et 10-re
ndvelem, vagy a 13-at csokkentem 10-re, illetve, ha a 9 helyett 11-et tessziik a
konnyebbek kozé, mig a nehezebbek kozé bekeriil a 10-es, mas lehetdség
nincs. Els6 esetben az aranygolyd 7 grammos, a masodik esetben 13 gram-
mos, a harmadik esetben pedig 9 grammos.

Helyes valasz(ok): A, C, E

Az 5x 5 -0s tablazat mezdibe szeretnénk beirni az 4, N, D,
O, R betliket tigy, hogy mindegyik sorban, oszlopban és
mindkét atldoban szerepeljen mindegyik betli. Néhany betiit

N
mar beirtunk. Fejezzétek be a tablazat kitoltését! Melyik
betl keriilhet a s6tét mezobe, ha minden mezdébe csak egy
betfi irhato? A|N|DJOJR

(A) 4 (B) N (C) D (D) O (E) R

Megoldas: Ahhoz, hogy minden betli szerepeljen minden sorban, oszlopban
¢s atloban, ahhoz minden betli csak legfeljebb egyszer szerepelhet mindenhol.
Ha a sotét mezdbe az A betill keriilne, akkor a bal oldali oszlopban az A két-
szer szerepelne. Ha a sotét mezébe O betil keriilne, akkor a bal felsé sarokbol
indul6 atloba nem tudjuk beirni az O betiit gy, hogy ne szerepeljen valahol
kétszer.

Figyelembe véve ezeket, mddszeres probalkozassal tovabb folytatva, az alabbi
harom kiilonb6z6 helyes kitoltést talaljuk.

D|A|R|[N]|O O/R|A|IN|D D/A|R|N|O
N(O|A|R|D DIA|O|R|N R|{O|A|D|N
O/R|N|DJ|A R|DIN|A|O O|D|N|R|A
R|{D|O|A|N N|IO|R|DJA N|R|O|A|D
A|N[D|O|R A|N|D|O|R A|N|D|O|R

Helyes valasz(ok): B, C, E
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7.

Mareci felvett a sikon 10 kiillonb6z6 pontot ugy, hogy azokbol semelyik harom
nem esik egy egyenesre, majd minden pontpart szakasszal kotott 6ssze. Ez-
utan felvett egy olyan egyenest is, amelyik a 10 pont egyikén sem megy at, €s
nem megy at semelyik két szakasz metszéspontjan sem. Ezen szakaszok koziil
pontosan hannyal lehet metszéspontja az egyenesnek?

(A) 21 (B) 22 (C) 23 (D) 24 (E) 25

Megoldas: Az egyenes egyik oldalan a, a masik oldalon b pont van, ahol
a+b =10. Az egyenes olyan szakaszt metsz, amely az egyenes két kiillonbo-
z6 oldalan fekvo két pontot kit Ossze. Az ilyen szakaszok szama a-b. A le-
hetséges (a, b) szamparok: (10, 0), (9, 1), (8, 2), (7, 3), (6, 4), (5, 5). A megfe-
lelé a-b szorzatok rendre: 0, 9, 16, 21, 24, 25. Azaz a metszéspontok szama
0,9, 16,21, 24 vagy 25 lehet.

Helyes valasz(ok): A, D, E

Egy kocka csucsait kiszineztiik egy-egy szinnel az alab- 1 b
biak koziil: piros, sarga, zold, kék, fekete, lila. Tudjuk, K 1
hogy ha két cstics azonos szinii lett, akkor azokat Ossze- ;
koti a kocka valamelyik éle. Egy hangya elindult a koc- 4!

ka egyik csucsabol, majd mindig az élek mentén haladva | -7
sétalt a szomszédos csucsok kozott. Az ut sordn ilyen L P
szinli cstucsokon ment at sorban: kék, lila, piros, zold,

fekete, kék, sarga, lila, piros, sarga, fekete, kék, kék. A kiinduld kék csucsot
K-val, a masodiknak érintett lila csucsot L-lel, az utana meglatogatott piros
csucsot P-vel jeloltiik az dbran. Milyen szinre festhettiik az dbra 3-assal sza-
mozott csucsat?

(A) kék (B) lila (C) fekete (D) z6ld (E) sdrga

Megoldas: Legalabb két csucsot kell kékre szinez- K
nilink. Sarga csucsbol is legalabb kettének kell len- K |
nie, mert sarga csucsnak van kék, lila, piros és feke- ! 7
te szomszédja is, ami egy csuccsal lehetetlen. Tehat ;
2-2 kék és sarga, valamint 1-1 piros, lila, fekete és S
z0ld csucs van. A piros csucsnak a lilan kiviil van
z0ld és sarga szomszédja, tehat a 3-as és 5-0s cstics
z0ld és sarga valamilyen sorrendben. A kék csucs-
nak van kék szomszédja, amely igy csak az 1-es lehet. Ennek viszont van fe-
kete szomszédja, amely nem lehet a 4-es, mert a feketének kell zold, kék és
sarga szomszéd is, lila mar nem lehet. Tehat a fekete cstcs a 2-es. A két sarga
csucs szomszédos, igy ezek a 4-es és 5-0s csticsok, tehat a zold csucs a 3-as.
Az alabbi szinezés esetén ellendrizhetd, hogy a hangya végig tud sétdlni a
megadott itvonalon. Ez tehat az egyetlen megfeleld szinezés.

Helyes valasz(ok): D
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6. osztaly

10.

A mellékelt tablazat betiii helyére irjatok be a 3,4, 8,9,13és14 | 4|2 | b

szamok mindegyikét ugy, hogy mindegyik sorban, mindegyik |7,
oszlopban és mindkét atloban a szamok O6sszege mindig ugyan-

annyi legyen. Hanyas keriilhet igy az a helyére? e/ |7
A) 3 B) 4 ©) 8 D) 9 (E) 13

Megoldas: A tablazatban az Gsszes szam Osszege 2 +3+4+7+8+9+ 12 +
+ 13 + 14 =72. Mivel 72 : 3 = 24, az egy sorban, oszlopban vagy atléban levd
szamok 0sszege 24 kell legyen.

a=9
3 vagy { 4 a tobbi esetek nem felel meg.
e

fgy a+e:l2:>{

a=9 a=38
a+b=22= vagy

b=13 b=14
a=9 a=38

atc=17= vagy
= c=9

Végiil a kovetkezd két megoldas tlinik lehetségesnek:

912113 812 |14
12| 8 | 4 121913
31147 41137

De a masodik esetnél a mellékatld esetében 4 + 9 + 14 = 27, tehat nem felel
meg. Igy marad az elsé kitoltés, vagyis a értéke csak 9 lehet.

Helyes valasz(ok): D

Az itt 1athatd dbra 7 varost dbrazol egy kor mentén elhelyezve,
amelyek koz¢é elhelyezett nyilak azt jelzik, hogy honnan hova
lehet repiilni. Az aldbbiak koziil hany Gjabb egyiranyu jarat

beiktatasaval érhetd el, hogy a hét varos barmelyikébdl barme-
lyikébe el lehessen jutni legfeljebb két atszallassal?

A) 5 B) 6 ) 7 (D) 8 (E) 9

Megoldas: Alabb 5 0j jarat inditaséval lathatunk egy helyes megoldast. Igy
természetesen 5-nél akarhannyal tobb jarat inditdsaval még inkabb megvalo-
sithato a kivant cél.

Helyes valasz(ok): A, B, C, D, E
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11. A tablara felirt négyjegyli szamrol harom allitast ismeriink.

12.

13.

(1) A szam jegyei kozott vannak az 1, 4 és 5 szdmjegyek.

(2) A szam jegyei kozott vannak az 1, 5 és 9 szdmjegyek.

(3) A szam jegyei kozott vannak az 7, 8 és 9 szamjegyek.

Ha a harom allitas koziil pontosan kettd igaz, akkor az alabbiakbol melyik
szamjegy fordul el6 ebben a szamban?

(A) 1 (B) 4 o5 D) 7 (E) 8

Megoldas: Egy allitas hamis. Nézziik végig a lehetoségeket!

Ha az (1) hamis, akkor (2) és (3) igaz, igy a négyjegyli szamnak szamjegye az
1,5,7,8,9, am ez 6t szamjegy, igy ez nem lehetséges.

Ha a (2) hamis, akkor (1) és (3) igaz, az 1, 4, 5, 7, 8, 9 jegyek mindegyike
szamjegye a négyjegyll szamnak, és ez nem lehet.

Ha a (3) hamis, akkor (1) és (2) igaz, a négyjegyl szam szdmjegyei 1, 4, 5, 9.
Ez lehetséges, és csak ez lehetséges.

Helyes valasz(ok): A, B, C

A tuspai vasarban 1 tehénért 4 kutyat, 1 16ért pedig 4 tehenet adnak. Hany tal-
lér az ara 1 tehénnek, ha 1 kutyaért, 2 tehénért és 1 1oért 6sszesen 100 000 tal-
lért adnak?

(A) 4000 taller (B) 8000 taller (C) 16 000 tallér
(D) 40 000 tallér (E) 400 000 tallér

Megoldas: Mivel 1 kutya + 2 tehén + 1 16 = 100 000 tallér és 1 16ért 4 tehenet
adnak, ezért 1 kutya + 2 tehén + 4 tehén = 100 000 tallér, vagyis 1 kutya + 6
tehén = 100 000 tallér.

Ha 1 kutya meg 6 tehén ara 100 000 tallér, akkor négyszer ennyi allaté
400 000 tallér, vagyis 4 kutya + 24 tehén = 400 000 tallér.

Csakhogy 4 kutya egy tehenet ér, igy 1 tehén + 24 tehén = 400 000 tallér,
vagyis 25 tehén = 400 000 tallér.

Ha 25 tehén ara 400 000 tallér, akkor 1 tehén ara 25-szor kevesebb, tehat
400 000 : 25 =16 000 tallér.

Helyes valasz(ok): C

Egy dobozban 100 goly6 van, piros, zold és kék szintiek (minden golyd csak
egyféle szinnel van szinezve). A pirosak szama tobb mint a zoldek kétszerese;
a zoldek haromszorosa tobb mint a kékek négyszerese; és a kékek szamanak
haromszorosa tobb, mint a pirosak szdma. Pontosan hany goly6 lehet a do-
bozban az egyik sziniibol?

(A) 18 B) 19 ©) 26 D) 53 (E) 55
Megoldas: Ha a kékek szama 20, akkor a zoldek szama legalabb 27, a pirosa-
ké legalabb 55. Ez egyiitt 100-nal tobb golyd, emiatt a kékek szama kevesebb
20-nal.

Ha a kékek szama legfeljebb 18, akkor legfeljebb 53 piros van, és z61dbdl leg-
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6. osztaly

feljebb 26. Most a golyok szama kevesebb 100-nal, emiatt a kékek szama 18-
nal tobb.

Ezek szerint 19 kék golyd van. A pirosak szama legfeljebb 56, a zoldekbdl
legfeljebb 27 van. A zdldek haromszorosa tobb mint a kékek négyszerese,
ezért legalabb 26 z6ld golyo van.

Ha a kék és zold golyok szama 19 és 27, akkor 100 —(19 + 27) =54 piros go-
ly6 van, am ekkor nem teljesiil, hogy a pirosak szama t6bb mint a zoldek két-
szerese.

Ha a kék és z6ld golyok szama 19 és 26, akkor 100 —(19+26) =55 piros go-
ly6 van, és most minden feltétel teljestil.

A dobozban tehat 55 piros, 26 zold és 19 kék golyo van.

Helyes valasz(ok): B, C, E
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7. osztaly

1. Az o6ran a perc- és az oramutatd most derékszoget zar be egymassal. Hany fo-
kos szoget zarhatnak be a mutatok egymassal 3 6ra mulva?

(A) 0° (B) 60° (C) 90° (D) 120° (E) 180°

Megoldas: 3 ora alatt a percmutato 3 teljes fordulatot tesz, tehat ugyanabban
a helyzetben lesz, mint kezdetben. Az 6ramutatd 3 ora alatt 90° -ot mozdul.
fgy a kiindul6 helyzettd] fiiggden 3 6ra millva a két mutat6 fedheti egymast (a
kezd6 idépont 9:00, 3 6ra mulva: 12:00), azaz 0°-ot zarnak be, vagy ellenté-
tes iranyba mutatnak (a kezd6 idépont 3:00, 3 6ra mulva: 6:00), ekkor a bezart
szog 180°.

Helyes valasz(ok): A, E

2. A négy alapmiiveleti jel koziil melyik irhatdé a haromszog helyére ugy, hogy

. 32 256
igaz legyen a 32A7 = egyenléség?

(A) osszeadas (B) kivonas (C) szorzas (D) osztas
(E) egyik sem teszi igazzd

Megoldas: Ellendrizve a négy alapmiiveletet, azt talaljuk, hogy csak az 6sz-
szeadas teszi igazza:

32 224 32 256 32 224 32 192 256
R e i S el bl
77 717 77 7 717
3p.32 1024 256 3032 3. 1 _7,256
771 1 7 32 7

Helyes valasz(ok): A

3. Egy 15 cm és egy 30 cm hossza drotot Osszeforrasztottam az egyik végiiknél.
Hany cm-re keriilhetett egymastol a két drot egy-egy harmadolo pontja, ha a
forrasztéanyag mennyisége elhanyagolhat6?

(A) 15 cm-re (B) 20 cm-re (C) 25 cm-re (D) 30 cm-re (E) 35 cm-re
Megoldas: A legkozelebb akkor keriilhet, ha példaul mindkét drot gorbe, és

Osszeforrasztaskor éppen egymast érinti egy-egy harmadold pont. Ez esetben
a tdvolsag 0 cm (lasd balra).

Legtavolabb akkor keriilhet két harmadolé pont egymastol, ha mindkét drot
egyenes, ¢s egymas meghosszabbitasaba keriilnek. Ekkor a tdvolabbi harma-
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7. osztaly

dol6 pontok kozti tavolsag 10 cm + 20 cm = 30 cm (1asd kdzépen). Ezek ko-
zotti, vagyis 0 cm és 30 cm kozotti tavolsag barmennyi eldallhat, csak megfe-
lel6en kell gorbiilniiik egymashoz képest a drotoknak (lasd jobbra).

Helyes valasz(ok): A, B, C,D

Egy jégkorongmeccset izgalmasnak mondunk, ha a mérkdzés soran egyik
csapat sem vezetett egy golnal nagyobb kiilonbséggel. Egy alkalommal a Ma-
gyarorszag—Japan mérkézésen dsszesen 11 gol esett. Osszesen hanyféle sor-
rendben eshettek a gélok, ha a meccs izgalmas volt? (Két sorrend kiilonb6z6,
ha van olyan idérend szerinti sorszamu gol, amit nem ugyanaz a csapat szer-
zett az egyik sorrendben, mint a masikban.)

(A) 11 (B) 32 (C) 48 (D) 64 (E) 121

Megoldas: Az elsé két gol utan az allas 2-0 vagy 1-1 lehetne, de csak az
utobbi eset allhat fenn.

A kovetkezd két gol utan az allas 3-1 vagy 2-2 lehetne, de megint csak az
utobbi eset allhat fenn.

fgy tehat a golokat kettesével csoportositva elmondhato, hogy egy kettes cso-
portban mindkét csapatnak pontosan egy golt kell iitnie, hogy a mérkozés iz-
galmas lehessen, és az ilyen sorrendek mind jok is.

Barmely kettes csoportban kétféle sorrendben eshetnek a gdlok. Az utolso, 11.
golt barmelyik csapat iitheti, igy a feladat kérdésére a valasz 2-2-2-2-2-2 = 64.

Helyes valasz(ok): D

A négyzetracsos papiron rajzoltam egy sokszdget a racs- [ |
vonalak mentén. A sokszdg oldalait valtakozva sotétre és |
vildgosra szineztem, melyre egy példa lathatdé az abran. —
Az altalam rajzolt sokszdgnek is négy sotét oldala van,
melyek koziil haromnak a hossza 2, 3 és 6 egység. Hany
egység hosszl lehet a negyedik sotét szakasz? ‘

(A) 1 (B) 2 ©) 4 ®) 5 (E) 7

Megoldas: A sokszdg egymast kdvetd oldalai valtakozva vizszintes és fliggo-
leges allasuak, igy a sotét szakaszok mindegyike vizszintes, vagy mindegyik
fiiggbleges. Ha a sokszdg egyik csticsabol elindulok a sokszog keriiletén, vé-
giil visszatérek a kiindul6é csticsba. Emiatt amennyit kitérek jobbra, annyit
megyek balra is. Azaz a sotét (piros) szakaszok két csoportba oszthatok, és
mindkét csoportban ugyanannyi a szakaszok 0sszhossza.

(LRLTTE CARED:
N neeen N e

A lehetéségek: 2+x=3+6, innen x=7 ha 3+x=2+6, akkor x=5; ha
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pedig 6+x=2+3, akkor nincs megoldas. Van még egy lehetdség:
2+3+x=6,ckkor x=1.

Helyes valasz(ok): A, D, E

6. A hét torpe mindegyike valasztott maganak egy egész szamot. Ezutan a torpék
koziil az 6sszes lehetséges mdodon valasztunk két torpét, és a torpéknél 1évo
két szamot 6sszeadjuk, valamint kiszdmoljuk a két szdm szorzatét is. Az igy
kapott 0sszegek kozott 6 negativ szam volt, és a szorzatok kdzott is 6 negativ
szam volt. Osszesen hany negativ szdmot valaszthatott a hét torpe?

(A) 1 (B) 2 © 3 D) 4 (E) 6

Megoldas: A hét torpénél 1évd szamok kozott kell lennie negativ szamnak,
kiilonben a paronkénti 6sszegek kozott nem lenne negativ.

Lehetett 1 negativ szam: -7, 1, 2, 3, 4, 5, 6. Ekkor az 6sszegek és a szorzatok
kozott is 6 negativ szam van.

Lehetett 2 negativ szam: -3, -1, 0, 0, 2, 4, 5. Az 0sszegek ¢€s a szorzatok kozott
most is 6 negativ szam van.

Nem lehet 3 negativ szdm. Ugyanis ekkor a szorzatokra figyelve a torpéknél
kell lennie 2 pozitiv szdmnak, és a maradék 2 szam 0, mert csak igy lesz a
szorzatok kozott 6 negativ szam. Am ekkor a 3 negativ szam és a 2 db 0 szam
(azaz 5 db szam) koziil képezhetd 6sszegek mindegyike negativ, és ez 9 nega-
tiv Osszeg.

Ha a torpéknél 4 negativ szdm volna, akkor a szorzatok kozott a negativak
szama 0, 4, 8 vagy 12 lenne.

Ha a torpéknél 5 vagy 6 negativ szam lenne, akkor a szamolt 6sszegek kozott
legalabb 10 negativ szam volna. (Ha a torpéknél 6 negativ szam volna, akkor
a szorzatok kozott lehet 6 negativ, csak az GOsszegekkel jelentkezik ekkor
gond.)

Helyes valasz(ok): A, B

7. Egy szigeten két klan ¢él. Egyikbe az igazmonddk, masikba a hazugok tartoz-
nak. Koziilikk egy asztal koriil 12-en llnek. Mindegyikiik azt mondja, hogy
mindkét szomszédja ugyanabba a klanba tartozik. Pontosan hany hazug {ilhet
az asztal kortl?

(A) 0 (B) 2 (©) 4 D) 8 (E) 10

Megoldas: Ha nincs hazug az asztal koriil, akkor teljesiil, hogy mindenki azt
mondja, hogy mindkét szomszédja ugyanabba a klanba tartozik. Ha van ko-
zottiik hazug, az 6 két szomszédja kiilonboz6 klanokba tartozik, azaz H két
szomszédja H és I (H-val hazugot, I-vel igazmondot jeldltiink). Konnyt latni,
hogy ilyenkor a HHI harmas ismétlddik. Ekkor a 12 szigetlako6 kozott 8 hazug
és 4 igazmondo van.

Helyes valasz(ok): A, D
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7. osztaly

Az 5x 5 -0s tablazat mezdibe szeretnénk beirni az 4, N, D, O, N
R betliket igy, hogy mindegyik sorban, oszlopban ¢s mindkét
atloban szerepeljen mindegyik betii. Néhany betlit mar beir-
tunk. Fejezzétek be a tablazat kitoltését. Melyik bett kertilhet
a sOtét mezdbe, ha minden mezobe csak egy betli keriilhet? AIN|D|OJR

(A) 4 (B) N (C) D D) O (E) R

Megoldas: Ahhoz, hogy minden betli szerepeljen minden sorban, oszlopban
¢s atloban, ahhoz minden betii csak legfeljebb egyszer szerepelhet mindenhol.
Ha a s6tét mezobe az N betii keriil, akkor a foatloban az A kétszer szerepel.
Figyelembe véve ezeket, modszeres probalkozassal tovabb folytatva, az alab-
bi két kiilonb6zo helyes kitoltést talaljuk.

D|O|R|A|N D|O|R|A|N
O|A|N|R|D R|AIN|D|O
N|R|O|D|A NID|O|R|A
R|{D|A|IN|O O/R|A|N|D
A|N|D|O|R AIN|D|O|R

Helyes valasz(ok): C, E

Egy pancélszekrény zarjanak a kodja egy Gtjegyli szam.

(1.) A negyedik szamjegye 4-gyel nagyobb a masodik szamjegynél.

(2.) A harmadik szamjegye 3-mal kisebb a masodik szdmjegynél.

(3.) Az els6 szamjegy a 3-szorosa az utols6 szamjegynek.

(4.) A szamjegyek kozott van harom olyan par, melyekben a két szamjegy
Osszege 11.

Melyik szamjegy szerepel a kodszam jegyei kozott?

A0 B) 1 © 2 D) 4 (E) 5

Megoldas: A masodik, harmadik, negyedik szamjegy az (1.) és (2.) feltételek
miatt (3, 0, 7), (4, 1, 8) vagy (5, 2, 9).

A (4.) feltétel szerinti lehetséges szamparok: (2, 9), (3, 8), (4, 7), (5, 6). Ezt
csak akkor tudjuk teljesiteni, ha a masodik, harmadik, negyedik szamjegy az
5,2,9).

(3.) miatt az els6 és utolsé szamjegy (3, 1), (6, 2) vagy (9, 3). Ezek koziil csak
a (6, 2) valasztas teljesiti az (5, 2, 9) szamjegyekkel a (4.) feltételt.

igy az otjegyti kod: 65292.

Helyes valasz(ok): C, E
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10.

11.

Miinchhausen barénak volt nyolc darab kiilsére azonos golydja, amelyek su-
lyai rendre 1 gramm, 2 gramm, ..., 8§ gramm. Ezek egyikét Kelekotya grof
kolcsonkérte, de elfelejtette visszaadni. Egy kétkara mérlegen csak a nala ma-
radt 7 golyd segitségével egyetlen szerencsés méréssel a baro rajott, hogy me-
lyik goly6 hidnyzik. Hany grammos golyd lehet Kelekotya grofnal?

(A) 1 g-os (B) 2 g-os (C) 4 g-os (D) 6 g-os (E) 8 g-os

Megoldas: Ha a bard nem rakja fel mind a 7 golyot a mérlegre, akkor nem
tudja megkiilonboztetni, hogy melyik goly6 van a grofnal és melyik golyo az,
amit nem rakott fel. Vagyis mind a 7 golyot fel kellett tennie, amit csak 0-7,
1-6, 2-5, 3-4 ardnyban oszthatott szét. Ha 0-7 vagy 1-6 aranyban osztja szét,
akkor mindenképpen a 7, illetve a 6 goly6 lesz a nehezebb, barmilyen golyo is
van a grofnal.

Ha 2-5 aranyban osztja szét, akkor a 2 golyo tomege legfeljebb 8 + 7 = 15
gramm lehet, mig az 5 goly6 tomege legalabb 1 +2 +3 +4 + 5 =15 gramm,
igy a 2 goly6 nem lehet nehezebb az 5-nél. Ha azonos a tomegiik, az csak ak-
kor lehet, ha mindkét serpeny6ben 15 gramm van, és akkor megallapithato,
hogy a 6 grammos golyo van a grofnal.

A hatralévé részben megmutatjuk, hogy minden mas esetben tobbféle golyo is
kimaradhat, igy ekkor nem allapithaté meg, hogy melyik goly6 van a grofnal.
Ha az 5 goly6 a nehezebb mint a 2, akkor lehet, hogy 1 +2<4+5+6+ 7+ 8
vagy 1 +2<3+5+6+7 +8.

Ha a 3 goly6 a nehezebb mint a 4, akkor lehet, hogy 6 + 7+8>1+2+3+4
vagy 6 +7+8>1+2+3+5.

Ha a 3 goly6 tomege megegyezik a 4 golyd tomegével, akkor lehet, hogy
1+7+8=2+3+5+6vagyl +6+7=2+3+4+5.

Ha az 4 goly6 a nehezebb mint a 3, akkor lehet, hogy 1 +2+3<5+6+7+8
vagy 1 +2+3<4+6+7+8.

Vagyis csak a 6 grammos goly6 esetén tudja a baré megallapitani 1 mérésbol,
hogy melyik goly6 van a grofnal.

Helyes valasz(ok): D

Egy asztal koriil csak fiuk és lanyok iilnek. Az asztalon 1év cseresznyékbdl a
fitk mindegyike 10 szemet vesz, mig a lanyok 2-vel kevesebbet, mint a bal
oldali szomszédjuk, ha az fiti; és 2-vel tobbet, ha az lany. Osszesen 222 szem
cseresznye fogyott. Osszesen hany lany lehet ennél az asztalnal?

A) 3 (B) 4 ©) 5 D) 6 (E) 7

Megoldas: Ha csak fitk vannak, akkor az elfogyott cseresznyeszemek szdma
0-ra végzddik.

Ha 1 lany iil az asztalnal, 6 8 szem cseresznyét fogyaszt, és ekkor az elfogyott
szemek szama 8-ra végzodik.

3 lany esetén haromféleképpen helyezkedhetnek el a lanyok. Ha mindharom
kozvetleniil egymas mellett {il, akkor rendre 8, 10, 12 cseresznyeszemet esz-
nek, igy a fiukkal egyiitt fogyasztott cseresznyék szama 0-ra végzodik. Ha két
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12.

13.

lany il egymas mellet és a harmadik tavolabb a fitk kozott, akkor 8, 10, 8
cseresznyét esznek a lanyok, igy a teljes 6sszeg 6-ra végzddik. Ha pedig nincs
egymas mellett két lany, akkor 8, 8, 8 cseresznyét esznek, igy a teljes 0sszeg
4-re végzodik. Ezért (A) valasz nem jo.

4 lany esetén, ha Ok elszigetelten iilnek, azaz a lanyok mindkét szomszédja
fia, akkor a lanyok 4-8=32 cseresznyét esznek. Ha a fiuk szdma 19, akkor
Osszesen 222 cseresznye fogy.

5 lany esetén is fogyhat 222 cseresznye. FLLLLFLF iilésrend esetén (F fiut, L
lanyt jelol) a négy lany 8, 10, 12, 14 cseresznyét fogyaszt, az egyediil 16 1lany
8-at, ez Osszesen 52 cseresznye. Uljon az asztalnal 17 fit, és akkor dsszesen
222 cseresznye fogy.

Innen adodik megoldas 6 lany esetére: FLLLLFLLF. Ekkor a lanyok cseresz-
nyeszama: 8, 10, 12, 14 ¢s 8, 10.

7 lany esetén, ha azok 2-2-2-1 ,leosztasban” iilnek (FLLFLLFLLFLF), akkor
18, 18, 18, 8 cseresznyét esznek a lanyok. Igy elérheté a 222 cseresznyeszam.

Helyes valasz(ok): B, C, D, E

Az itt lathaté abra 7 varost dbrazol egy kor mentén elhe-

lyezve, amelyek kozé elhelyezett nyilak azt jelzik, hogy

honnan hova lehet repiilni. Az aldbbiak koziil hany ujabb

egyiranyu jarat beiktatdsaval érhet el, hogy a hét varos
barmelyikébol barmelyikébe el lehessen jutni legfeljebb két
atszallassal? o
A) 5 B) 6 <© 7 D 8 (E) 9

Megoldas: Alabb 5 1j jarat inditisaval lathatunk egy helyes megoldast. Igy
természetesen 5-nél akarhannyal tobb jarat inditasaval még inkabb megvalo-
sithat6 a kivant cél.

Helyes valasz(ok): A, B, C, D, E

Bendeguz felirt az iires tdblara egy 6tjegyll szamot, majd felirta a szam elsd
két szamjegyének Osszegét, az elsdé harom szamjegy Osszegét, az elsd négy
szamjegy Osszegét, és az Ot szamjegy Osszegét is. A tablara igy felirt szamok-
ban 1év6 szamjegyeket leltdrozva talaltunk 1 db 1-es, 6 db 2-es, 1 db 4-es, 3
db 6-0s és 2 db 8-as szamjegyet. Az alabbiak koziil melyik szam lathato ezen
a tablan?

(A) 12 (B) 14 (©) 16 (D) 18 (E) 24

Megoldas: 13 szdmjegy tehat biztosan van a tablan, s mivel 13=5+4-2,
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ezért mind a négy szamjegy0Osszeg kétjegyl, és csak 1 db 1-eslink van, igy az
elsé harom szadmjegy Osszege legalabb 20. S6t 20-nal nagyobb, mert nincs a
szamjegyek kozott 0. fgy az elsé harom szamjegy (valamilyen sorrendben) 8,
8, 6. Tudjuk még azt is, hogy a szamjegyosszegek mindegyike kisebb 30-nal,
hiszen nincs 3-as szamjegy.

Az els6 harom szamjegy Osszege 22, az elsd négy €s Ot jegy 0sszege paros €s
30-nal kisebb. 24, 26 vagy 28 lehetne, am a 28 nem lehet, mivel elfogytak a 8-
asok. Tehat a 24 és 26 johet szoba, igy az 6tjegyl szam utolsé két jegye 2-es,
igy n6 a szdmjegydsszeg 22-r6l 24-re, majd 26-ra. Az 1 db 4-es a 24-ben van,
ezért az Otjegyl elsé két jegye nem lehet 6 és 8, mert Osszegiik 14 volna,
vagyis lenne még egy 4-es, ami tudjuk, hogy nincs.

Az eddigiek alapjan az 6tjegyli szam csakis 88622 lehet. Bendeguz a tablara a
88622, 16, 22, 24, 26 szamokat irta.

Helyes valasz(ok): C, E

32



8. osztaly

8. osztaly

Egy kockat, melynek élhossza 2 dm, feldaraboltunk 1 c¢m €li kis kockakra, és
ezeket egymas mellé hézag nélkiil egyetlen sorba raktuk egy vizszintes tere-
pen ugy, hogy a szomszédos kockak teljes lappal érintsék egymadst. Milyen
hosszu lett ez a sor?

(A) 2m (B) 80dm  (C) 200cm (D) 80m (E) 8000 cm

Megoldas: A kocka élhossza 2 dm = 20 cm, ezért ezt 20-20-20=8000
olyan kis kockara daraboltuk, melynek éle 1 cm. Ezeket egymas mellé rakva,
8 000 cm hossza sort kapunk, ami azonos 80 m-rel, de nem azonos 80 dm-rel,
sem 2 m-rel, sem pedig 200 cm-rel.

Helyes valasz(ok): D, E

A négy alapmiiveleti jel koziil melyik irhaté a haromszog helyére ugy, hogy

igaz le enagAﬂ—Ee enl6ség?
g gy 012 3 gy g

(A) osszeadas (B) kivonas  (C) szorzas (D) osztds
(E) egyik sem teszi igazzd
Megoldas: Ellendrizve a négy alapmiveletet, azt talaljuk, hogy az 6sszeadas

és az 0sztas teszi igazza:
121+11_121+33_154_11' 121 11 121 33 88 44 11

4214 42 42 4 3 42 14 42 42 42 21 3
121111331 11 12011 1001 1411
42 14 588 3 4214 314 11 3°

Helyes valasz(ok): A, D

b b

Egy 12 cm és egy 24 cm hosszu drotot dsszeforrasztottam az egyik végiiknél.
Hany cm-re keriilhetett egymastol a két drot egy-egy negyedeld pontja, ha a
forrasztéanyag mennyisége elhanyagolhat6?

A) 6 B) 9 ©O) 21 D) 27 (E) 30
Megoldas: A legkozelebb akkor keriilhet, ha példaul mindkét drot gorbe, és

Osszeforrasztaskor éppen egymast érinti a két kozéppont. Ez esetben a tavol-
sdg 0 cm (lasd alabb balra).

———e—1+—~1+—
3 3 3 6 6 6 6

Legtavolabb akkor keriilhet a két felezOpont egymastol, ha mindkét drét
egyenes, és egymas meghosszabbitasaba keriilnek. Ekkor a negyedel6pontok
kozti tdvolsag 9 cm + 18 cm = 27 cm (lasd kdzépen). Ezek kozotti, vagyis 0
cm és 27 cm kozotti tavolsag barmennyi eldallhat, csak megfelelden kell gor-
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biilnitik egymashoz képest a drotoknak (1asd jobbra).
Helyes valasz(ok): A, B, C,D

4. Andrés, Béla és Csaba futdversenyeket rendeznek. Minden verseny utan, az
utolso helyezett megduplazza az els6 helyezett pénzét. Kezdetben Andrasnak
55, Bélanak 30, Csabanak pedig 35 forintja volt. Legkevesebb hany versenyt
rendezhettek, ha a végén mindenkinek ugyanannyi pénze lett? (A versenyek
ideje alatt senki se kapott mashonnan pénzt, illetve senki se koltott kdzben a
pénzébdl.)
A 2 B) 3 ©) 4 D) 5 (E) 6

Megoldas: Mivel a teljes pénzdsszeg 55 + 30 + 35 = 120 forint, a végén min-
denkinek 40 forintja lesz. Ekkor az utols6 fordul6 eldtt valakinek, 20, valaki-
nek 40 ¢s valakinek 60 forintja volt. Ezt az allapotot az eredetib6l nem lehet
azonnal elérni, mert egy forduld utan legalabb egy embernek nem valtozik a
pénze, de a {30, 35, 55} és a {20, 40, 60} halmazoknak nincs kozds eleme.
Ezért legalabb harom forduléra sziikség van.

Harom fordul¢ alatt el is érhetd, hogy mindenkinek ugyanannyi pénze legyen:
el6szor Andras megduplazza Csaba pénzét (az allas: 20, 30, 70), majd Csaba
duplazza meg Béla pénzét (20, 60, 40), végiil Béla megduplazza Andras pén-
z¢t, igy adodik a 40, 40, 40 végso allapot.

Helyes valasz(ok): B

5. Egy faluban polgarmestert valasztanak. A két jelolt Karoly és Sandor. A sza-
vazasra jogosult lakosok nagyon aktivak, 90%-uk elment szavazni. A szava-
zatokbol 128 lett érvénytelen. Karolyra 248-cal tobben szavaztak érvényesen,
mint Sandorra érvényesen. Karolyra az dsszes jogosult pontosan 49%-a vok-
solt érvényesen. Osszesen hany érvényes szavazatot kapott Karoly?

(A) 376 (B) 660 ©) 705 D) 735 (E) 1500

I. megoldas: Legyen a jogosultak szama x, ekkor Kéroly 0,49x érvényes sza-
vazatot kapott. Sandor ennél 248-cal kevesebbet, ami 0,49x —248. Ehhez

hozzaadva Karoly szavazatait és az érvénytelen 128-at, megkapjuk az Osszes
szavazatot, ami a valasztopolgarok szamanak 90%-a.
0,49x — 248+ 0,49x +128 =0,9x ,
0,98x—-120=0,9x,
0,08x =120,
x=1500.

Tehat a valasztopolgarok szama 1500 és Karoly 0,49-1500 =735 szavazatot
kapott.

I1. megoldas: Jelolje K a Karolyra, S a Sdndorra leadott érvényes szavazatok
szamat, T az 0sszes valasztopolgar szamat, E pedig az érvénytelen szavazatok
szamat.

Mivel az érvénytelen szavazatok esetén nem beszélhetiink arrél, hogy kire
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szavaztak, ezért K egyrészt T 49%-a, masrészt S + 248.

A tobbiek szdma egyrészt T'51%-a, masrészt a 10% nem szavazok, valamint S
és E Osszege.

Tudjuk, hogy E = 128, ezért a fentiek kiilonbségébdl azt kapjuk, hogy T 8%-a
megegyezik 248 és 128 kiilonbségével, ami 120. Tehat T 1%-a 120:8=15,
vagyis T49%-a 19-15="735, ennyien szavaztak Karolyra.

Helyes valasz(ok): D

Van 6t sulyunk, amelyekrdl tudjuk, hogy 2, 4, 5, 8 és 15 kg-osak, de egyikre
sincs rairva, hogy milyen nehéz, és kiilsére nem lehet 6ket megkiilonboztetni.
Bendeguz egy kétkarti mérlegen egyetlen szerencsés méréssel két sulyt be tu-
dott azonositani. Hany kg-os suly lehetett az igy beazonositottak kozott?

(A) 2kg-os (B) 4kg-os (C) 5kg-os (D) 8kg-os (E) 15 kg-os

Megoldas: Két sulyt gy azonosithat, ha a mérlegre feltesz 4 sulyt, és igy az
otodik suly kiilonvalik a tobbitél. A mérlegen az egyik serpenydbe 1 sulyt kell
tenni, igy ez is megkiilonboztethetd lesz. Ha a tanyérokban 3 és 1 db suly van,
és kozottiik nincs egyensuly, az tobbféleképp lehet akkor is, ha a harom suly a
nehezebb, ¢és akkor is, ha a hdrom stly a konnyebb. A két tanyér kozott csak
egy esetben van egyensuly: 2+5+8=15. Tehat a mérleg melletti 4 kg-os, és
a talcaban egyediil 1év6 15 kg-os stlyok azonosithatok egyetlen méréssel.

Helyes valasz(ok): B, E

Ha egy haromjegytli szdm els6 jegyét 3-mal, masodik jegyét 2-vel és harmadik
jegyét 1-gyel noveljiik, a szam értéke a négyszeresére nd. Az alabbiakbdl me-
lyik szamjegy szerepelhet egy ilyen szamban?

(A) I B) 3 © 5 o) 7 (E) 9

Megoldas: Ha egy haromjegyl szam els6 jegyét 3-mal, masodik jegyét 2-vel
és harmadik jegyét 1-gyel ndveljiik, az ugyanaz, mintha 321-et hozzaadnank a
szamhoz. Igy, ha a keresett szamot x-szel jeloljiik, akkor

x+321=4x
ahonnan 3x =321, vagyis x=107.
Ellendrizve, valoban 428 =4-107.
Tehat a keresett szam a 107, amelyben a valaszlehetdségek koziil az 1 és a 7
szerepel.

Helyes valasz(ok): A, D

Egy kockan beszineztiink 3 pontot az abra szerint. Ugyanezzel
a szinnel beszineztiink még néhany pontot a kocka élvazan ugy, *
hogy a kocka minden lapjanak hatdran ugyanannyi ilyen szini
pont lett. Az eredeti 3 szines ponton kiviil 6sszesen hany ilyen
szinll pontot vehettiink még igy fel?

A) 3 (B) 4 ©) 5 D) 6 (E) 7
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Megoldas: A kocka egy-egy lapjan 1év0 pontok szamat jelolje S. A kocka
csucsaiban 1évé szines pontok szama legyen c, az éleken 1évo szines pontok
szama pedig e. Ha megszamoljuk az egyes lapokon 1év0 szines pontokat és
ezeket 0sszeadjuk, akkor a 65 =3c+2e egyenléséghez jutunk. Az eredeti 3
pont miatt S>3

§=3 ¢és S=4 esetén van megfeleld konstrukcio, ezt latjuk az &bran, ehhez
4,5, 6, illetve 7 0j pontot vettiink fel.

S=4 S=4
3 Uj pont nem ad jo konstrukciodt. Ha a felvett uj pontok megoszlasa a csucsok
¢és az ¢élek kozott: (3, 0), (2, 1), (1, 2), (0, 3), akkor (figyelembe véve a 3 ere-
deti pontot) 65 =3c+2e értéke rendre 17, 16, 15, 14. Ezek egyike sem oszt-
hato 6-tal.

Helyes valasz(ok): B, C, D, E

9. Egy versenyen a 3 feladatbodl a résztvevo kilenc tanulo koziil 5 oldotta meg az
elsé feladatot, 6-an oldottdk meg a masodik feladatot, és 7-en oldottdk meg a
harmadik feladatot. Minden versenyz6é megoldott legalabb egy feladatot.
Hany versenyz6 oldhatta meg mindharom feladatot?

(A) 1 (B) 2 © 3 (D) 4 (E) 5

Megoldas: Az abrak mutatjak, hogy a mindhdrom feladatot megoldok szama
lehet 0, 1,2, 3 és 4 is.
1. feladat: 5 2. feladat: 6 1. feladat: 5 2. feladat: 6 1. feladat: 5 2. feladat: 6

) a a

3. feladat: 7 3. feladat: 7 3. feladat: 7
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10.

1. feladat: 5 2. feladat: 6 1. feladat: 5 2. feladat: 6

A )

3. feladat: 7 3. feladat: 7

Ha mindharom feladatot 5-en oldottak meg, akkor a 2. feladatot még 1 ver-
senyz0 oldotta meg. Ez az 1 versenyzd az dbran két hely valamelyikén szere-
pelhet. Alabb lathaté mindkét lehetdség. Ezutan nézziik azt, hogy eléfordul-
hatott-e, hogy a 3. feladatot 7-en oldottdk meg. A két lenti 4bra mutatja, ho-
gyan lehet a feladatoknak 5, 6, 7 megoldoja tigy, hogy mindharom feladatot
oten oldjak meg. Azonban ekkor a versenyzok szama 8, illetve 7, mikdzben
9-en vannak. Tehat ez nem lehetséges.
1. feladat: 5 2. feladat: 6 1. feladat: 5 2. feladat: 6

&y

3. feladat: 7 3. feladat: 7
Helyes valasz(ok): A, B, C, D

Felirtam 4 kiilonb6z6 egész szamot a fiizetembe, majd ezekbdl kivalasztottam
az 0sszes lehetséges modon két-két kiillonb6z6 szamot, és felirtam a tablara a
két szam Osszegét €s a két szam szorzatat. Az alabbiakbol pontosan hany kii-
16nb6z6 szam lehet igy a tablan?

A) 5 (B) 6 <© 7 D) & (E) 9

Megoldas: Osszesen 6 dsszeget és 6 szorzatot szamolunk, ez 12 szdm. Meg-
mutatjuk, hogy kozottiik legaldbb 6 kiilonb6zd szam van. Ha ugyanis a négy
szam a<b<c<d , akkor az Osszegek kozott legalabb 5 kiilonbozé van, hi-
szen: a+b<a+c<a+d<b+d<c+d. A szorzatok kozott pedig megmu-
tatjuk, hogy vagy van olyan szam, amely nagyobb ¢+ d -nél, vagy van olyan,
amely kisebb a +b -nél.

Ha a>0,akkor b>1, c>22,d>3,igy cd >22d >c+d .

Ha a<0 és d >2,akkor ad <2a<a+b.

Ha a<0 és d <1,akkor ¢c<0,b<-1,a<-2,ésab>22>c+d.

igy (A) valasz nem jo.

Ha a négy szam -1, 0, 1, 2, akkor a tablara 6 kiilonb6z6 szam keriil: -2, -1, 0,
1,2 ¢és 3.
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A megyei/korzeti irasbeli fordulo megoldasai

11.

12.

Ha a négy szam 0, 1, 2, 3, akkor a tablara 7 kiilonb6z6 szam keriil: 0, 1, 2, 3,
4,5,6.

Ha a négy szam 0, 1, 2, 4, akkor a tablara 8 kiilonb6z6 szam keriil: 0, 1, 2, 3,
4,5,6,8.

Ha a négy szam 1, 2, 3, 5, akkor a tablara 9 kiilonb6z6 szam keriil: 2, 3, 4, 5,
6,7,8,10,15.

Helyes valasz(ok): B, C, D, E
Egy szabalyos haromszdgbe négyzetet irtunk az abra sze-
rint. A haromszog mindegyik oldalara a négyzet egy-egy
csucsa illeszkedik. Hany fok lehet o + f értéke?

(A) 105° (B) 120° (C) 135° (D) 150° (E) 165° A A

Megoldas: Hasznalva a lenti abra jeldléseit: y +06 =180°—-90°=90°.

(D P
60° )’(5 60°
Mivel (@ +60°+)+(f+60°+5)=180°+180° = 360°,
vagyis
a+B+60°+60°+(y+8)=a+f+120°+90°=a + f+210°=360°,
ezért a+ f=150°.

Helyes valasz(ok): D

A tablan van tiz kiilonb6z6 szam, ezeket zolddel irtuk. Kiszamolom ezek 0sz-
szes paronkénti Osszegét. Ezeket pirossal irom a téblara. A piros szamok ko-
z6tt kétszer szerepel a 20, és kétszer szerepel a 26. Osszesen hanyszor szere-
pelhet a piros szdmok kozott a 30?

(A) [-szer (B) 2-szer (C) 3-szor (D) 4-szer (E) 6-szor

Megoldas: Ha két kiilonb6z6 szdm Osszege 20, akkor az egyik szam annyival
kisebb a 10-nél, amennyivel nagyobb 10-nél a masik szam. Két szamparban a
két szam Osszege 20, igy a két szampar a szamegyenesen ugy helyezkedik el,
hogy mindegyik szdmparban a két szam kozott féluton a 10 all.

A z06ld szamok kozott van két szampar, melyekben a két szam kozott féluton a
13 all.

Ha a 10 koriil szimmetrikusan elhelyezked6 4 szdm kiilonbdzik a 13 koriili, a
13-ra szimmetrikus 4 szamtol, akkor a tiz szambdl mar csak két szam van
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8. osztaly

13.

. . 30
megkotottségek nélkiil. Ezek lehetnek szimmetrikusak a 5= 15 -re. Tehat a

piros szamok kozott a 30 szerepelhet egyszer. Egy példa erre: 9, 11, 8, 12, 10,
16, 6, 20, 5, 25.

A 10 és a 13 koriili szimmetrikus helyzetii szamok megvalaszthatok ugy is,
hogy a piros szamok kozott a 30 tobbszor is szerepeljen.

Kétszer szerepel a 30, ha a 10 koriil valasztom a 9 és 11-et (0sszegiik 20), és a
11-hez valasztom még a 19-et, igy ennek a kettének az 6sszege 30. A 10 koril
meég 8 és 12-t (0sszegiik 20), és a 12-hdz 18-at, ezek Gsszege is 30. A most va-
lasztott tiz szam az el6z6t0l csak az utolsé két szamban térel: 9, 11, 8, 12, 10,
16, 6, 20, 19, 18.

Haromszor szerepel a 30, ha a valasztott szamok: 9, 11, 8, 12, 21, 5, 16, 6, 20,
19, 18. Ekkor a 30-ata 9, 21,a 11, 19, és a 12, 18 szamparokbol kapjuk.
Négyszer szerepel a 30, ha a valasztas: 9, 11, 8, 12, 21, 5, 16, 4, 22, 19, 18. Itt
a30-ata9,21,al1l,19,a8,22,ésa 12, 18 szamparokbol kapjuk.

Hatszor nem lehet, hiszen akkor volna 6 szdmpar, melyekben a két szam G6sz-
szege 30. A szadmparokban nincsenek azonos szamok, ezért tizenkét szamra
volna sziikség, de csak tiz szamunk van.

Helyes valasz(ok): A, B, C,D

Egy kocka cslicsaiba kiilonbozé pozitiv egész szamokat irtam gy, hogy
mindegyik élen két olyan szam van, melyek koziil az egyik osztdja a masik-
nak. Tovabba, ha két olyan szdmot valasztok a cstcsokrol, melyek nem egy
ko6z6s élen vannak, azokra nem teljesiil, hogy egyik osztdja a masiknak. Ha a
szamok koziil hét szam kisebb 100-nal, akkor az alabbiak koziil melyik szere-
pelhet ezen a kockan?

(A) 18 (B) 24 (C) 30 (D) 42 (E) 60

Megoldas: Vilasszuk ki az egyik élt, a rajta 1évd szamok legyenek a és b,
ahol b osztdja a-nak. Valasszuk ki az egyik b-vel szomszédos csucsot, legyen
ezen a ¢ szam. Ha c osztdja b-nek, akkor az el6bbi miatt ¢ osztdja a-nak is.
Azonban a és ¢ nem ugyanazon az ¢len van, igy ez az oszthatdsag nem telje-
siilhet, tehat ¢ nem lehet osztdja b-nek, igy csak az fordulhat el6, hogy b osz-
toja c-nek. Ez a megfigyelés azt jelenti, hogy a kocka barmelyik csticsa kétfeé-
leképpen viselkedhet: ha egy élen a nyil az o0sztotol a tobbszordshdz mutat,
akkor a csucsra illeszkedd mindegyik ¢élen a nyil vagy hozza fut be, vagy tdle
fut kifele.
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d 5 105

30 g

&
a 2 42

Az els6 abra mutatja a csticsokba irt szamok kozotti oszthatosagokat. Az a, b,
¢, d szamok paronként relativ primek, nagyobbak 1-nél. Az olyan csucsban,
ahova a nyilak befutnak, példaul az a, b, ¢ csucsokbdl, ott olyan szam all,
mely tobbszordse az a, b, ¢ szamoknak.

Ha az a, b, ¢, d szamok helyébe a lehetséges legkisebb szamokat, a 2, 3, 5 és 7
primeket irjuk, akkor a kockan 1évé szamok koziil hét kisebb 100-nal (lasd a
masodik abrat). Ha a masodik legkisebb szamnégyest valasztjuk, ez a 2, 3, 5
és 11, akkor a kockan 1év6 szamok koziil kettd is nagyobb 100-nal, a 110 és a
165. Tehat csak a 2, 3, 5, 7 szdmnégyes johet szoba. A kocka csticsain (a ma-
sodik abran) a feketével irt szamok helyett irhatjuk azok megfeleld t6bbszoro-
seit is. A 30 helyett allhat ott (100-nal kisebb!) 60 és 90, a 42 helyett 84.

Helyes valasz(ok): C, D, E
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